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20 4. L’algebra de les matrius

8. Sigui A una matriu quadrada. Comproveu que 4 + A* és una matriu simetrica i que
A — A' és una matriu antisimétrica. Proveu que tota matriu quadrada és suma d'una

matriu simetrica 1 una d’antisiinetrica.

9. Si Ai B sén dues matrius simetriques, demostreu que AB + B A és una matriu simeétrica

1 AB — BA és antisimetrica.

10. Per a quines matrius quadrades A i B es compleix:
a) (A+ B)? = A2+ 248 + B?,
b) (A+ B)(A- B)= A? - B

T 11
11. Signi A= | 0 1 1 }. Calculeu A% A%i A%
0 0 1

12. Si A= (? S) on ¢* = —1, doneu una expressié general per a A™.

cos SIN«
—sine  CoS«

13. SiAs(

cosno  sinno >

, demostreu que A" = .
—sinneg  cosna

14. Suposeu que la tercera columna d’una matriu A és igual a dues vegades la primera

columna. Demostreu que la mateixa propietat és certa per a qualsevol producte BA.

15. Doneu dues matrius A, B € M AT(2) que no tinguin cap component nulla perd que

compleixin AB = 0.

16. Una matriu A es diu d'involucié si A2 = I. Demostreu que A? és d’involucié si, *

només si, (I — A)([ + A) =0.
17. Trobeu dues matrius 4, B € M AT(2) no nulles tal que A% + B% = 0.

18. Quines matrius reals satisfan A*A = 07 Justifiqueu la resposta.




























































































































































